
Qetvrtak, 12. april 2012.

Zadatak 1. Neka je O centar opisanog kruga trougla ABC. Taqke D, E i F su unutraxǌe taqke
stranica BC, CA i AB, respektivno, takve da je prava DE ortogonalna na pravu CO i prava DF
ortogonalna na pravu BO.

Ako je K centar opisanog kruga troula AFE, dokazati da su prave DK i BC ortogonalne.

Zadatak 2. Dat je prirodan broj n. Odrediti najve�i prirodan broj m (u zavisnosti od n) sa
slede�im svojstvom: tablica sa m vrsta i n kolona se mo�e popuniti realnim brojevima na taj
naqin da za svake dve razne vrste [a1, a2, . . . , an] i [b1, b2, . . . , bn] te tablice va�i da je

max(|a1 − b1|, |a2 − b2|, . . . , |an − bn|) = 1.

Zadatak 3. Odrediti sve funkcije f : R→ R takve da va�i

f
(
yf(x + y) + f(x)

)
= 4x + 2yf(x + y)

za sve x, y ∈ R.

Zadatak 4. Za skup A celih brojeva kaza�emo da je pun zbirova ako va�i A ⊆ A + A, tj. svaki
element a ∈ A je zbir neka dva (ne obavezno razliqita) elementa b, c ∈ A. Za skup A celih brojeva
kaza�emo da je bez zbira nula ako je 0 jedini ceo broj koji se ne mo�e izraziti kao zbir elemenata
nekog konaqnog nepraznog podskupa od A.

Da li postoji skup celih brojeva koji je istovremeno pun zbirova i bez zbira nula?
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